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شی ّ ش هشحل ِ، حبل ت    گی   وینی پَیبی احتوبلی، ثب هعلَم ثَدى حبلت ٍ سیبست ّبی تص  سیض ثشًبهِدس 

ی سی ض  ثشًبهِتَاى تعییي کشد. تصَیش کلی  هیضَد، ثلکِ تٌْب تبثع تَصیع آى سا  ویثعذ هطخص ًلطعی هشحلِ 

 پَیبی احتوبلی ثِ صَست صیش است.

 

 ثشای تطشیح هسئلِ، هثبل صیش سا دس ًظش ثگیشیذ:

یک کبسضٌبس آهبس هذعی است کِ سٍش ثشًذُ ضذى دس یک سلسلِ هسبثمِ سا پی ذا ک شدُ اس ت.    هثبل: 

تَاًذ ثب سِ س کِ هس بثمِ سا ض شٍ      ویکٌٌذ ٍ ثب اٍ ضشط کلاًی ثستِ اًذ کِ ً ویایي ادعب سا ثبٍس ً دٍستبًص

ًذ ثب ّش تعذاد سکِ ض شکت کٌ ذ.   اتَ هیضَد. دس ّش دٍس ثبصی، ضشکت کٌٌذُ  سکِ 5کشد ٍ دس پبیبى صبحت 

ضَد ٍ اگش ثجبصد ضَد ّوبى تعذاد سکِ ای کِ ضشکت کشدُ اس ت اص دس ت    هیاگش ثجشد ثِ ّوبى اًذاصُ ثشًذُ 

2دّذ. اهکبى ثشًذُ ضذى ایي کبسضٌبس دس دٍس ثبصی،  هی
3

ثشآٍسد ضذُ است. ثب فشض ی ک ِ یٌ یي ث شآٍسدی      

 ذ ضشکت کٌذ.صحیح ثبضذ، ایي هتخصص آهبس دس ّش دٍس ثبصی اص یک ثبصی سِ دٍسُ ای، ثب یٌذ سکِ ثبی

  :حل
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 است. 3تعذاد دٍسُ ّبی ثبصی )تعذاد هشحلِ( ثشاثش 

 هشحلِ، دٍسُ ّبی ثبصی است.

 کٌذ. هیتعذاد سکِ ّبیی است کِ ثب آى دس ّش دٍس ثبصی ضشکت  nxشی: گی وینهتغیش تص

 داسد.حبلت: تعذاد سکِ ّبیی کِ ایي کبسضٌبس آهبس دس ّش هشحلِ دس اختیبس 

 تبثع ّذف هسئلِ، ثیطیٌِ کشدى احتوبل ثشدى ایي کبسضٌبس است کِ ثِ صَست صیش است:

* *

1 1

1 2
( , ) ( ) ( )

3 3
n n n n n nf s x f s x f s x      

 ثب تَجِ ثِ هَاسد فَق، ًتبیج هحبسجبت ثِ ضشح ریل است:
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3nدس جذٍل فَق، ًتبیج هحبسجبت ثشای حبلت    0آهذُ است. اگشs   ثبضذ، یعٌی کبسضٌبس دس ایي

ّویي ًتیجِ گیشی دسست است. اگش  2ٍ  1ثشاثش  sهشحلِ سکِ ای ثشای ثبصی ًذاسد ٍ لزا ثبصًذُ است. ثشای 

3s   2یب یطتش سکلِ ثبصی کٌذ، ثب احتو بل   2سکِ ثشای ثبصی داسد. اگش ثب  3ثبضذ، یعٌی کبسسٌبس

3
ثشً ذُ   

4sسکِ داسد، ضشط سا ثشدُ است. اگش  5ضَد ٍ یَى دس صَست ثشًذُ ضذى، ثیص اص  هی    ثبضذ، کبسضٌبس

2سکِ کٌذ کِ دس صَست ثشدى )ث ب احتو بل    یک ثیص اص ثب تٌْب کبفی است کِ

3
س کِ خَاّ ذ    5( ح ذالل   

سکِ داضتِ ثبضذ، ًیبصی ثِ ثبصی دس ایي هشحل ِ ً ذاسد ٍ لطع ب ثشً ذُ ث بصی       5یب ثیطتش اص  5داضت. اگش ٍی 

 (.1است)ثب احتوبل 

 

2فشض کٌیذ  0x   0ثبضذ، اگشs     ثِ ایي هعٌب است کِ ثشای کبسضٌبس سکِ ای ث شای ث بصی ث بلی ،

1sاست. اگش  صفشًوبًذُ است ٍ لزا احتوبل ثشدى ٍی    ٍ2 0x   کٌذ  ویثبصی ً 2ثبضذ، کبسضٌبس دس دٍس

2sسکِ صفش است. ثشای  5وبل ثشدى ٍی ثب ضَد کِ احت هی 3ٍ ثب یک سکِ ٍاسد هشحلِ     ّویي اس تذلل

3sثشلشاس است. اگش    ٍ2 0x   ِتَاً ذ ث ب ث بصی ک شدى ث ب       هی، کبسضٌبس 2ثبضذ، ثب ثبصی ًکشدى دس هشحل

2سکِ ثب احتوبل  2ثیص اص 

3
 ثشًذُ ضَد. 
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2اکٌَى فشض کٌیذ  1x   .0ضَدs      ثِ ایي هعٌب است کِ کبسضٌبس سکِ ای ثشای ث بصی ً ذاسد ل زا

1sاستفبدُ ضذُ است. فشض کٌی ذ   –تَاًذ اصلا ثبصی کٌذ ٍ لزا ثشای ایي حبلت  ویً   ٍ2 1x    ثبض ذ. دس

کٌ ذ. دس ای ي ص َست ث ب      ه ی ایي حبلت کبسضٌبس یک سکِ داسد ٍ ثب یک سکِ دس ایي هشحلِ ض شط ثٌ ذی   

1احتوبل 

3
2سکِ ای ًذاسد ٍ ثب احتوبل  3ضَد ٍ دس هشحلِ  هیثبصًذُ  

3
 سکِ خَاّذ داضت 2ضَد ٍ  هیثشًذُ  

 کِ دس ّش صَست احتوبل ثشدى ضشط ثٌذی سا ًذاسد. ثیبى سیبضی عجبست لجل ثِ صَست صیش است:

* *

2 3 3

1 2 1 2
(1,1) (0) (2) (0) (0) 0

3 3 3 3
f f f       

2sفشض کٌیذ    ٍ2 1x   ِضَد: هیثبضذ، همذاس احتوبل ثشدى ثبصی ثِ صَست صیش هحبسج 

* *

2 3 3

1 2 1 2 2 4
(2,1) (1) (3) (0) ( )

3 3 3 3 3 9
f f f      

3sفشض کٌیذ    ٍ2 1x   ِضَد: هیثبضذ، همذاس احتوبل ثشدى ثبصی ثِ صَست صیش هحبسج 

* *

2 3 3

1 2 1 2 2 4
(3,1) (2) (4) (0) ( )

3 3 3 3 3 9
f f f     

4sفشض کٌیذ    ٍ2 1x   ِضَد: هیثبضذ، همذاس احتوبل ثشدى ثبصی ثِ صَست صیش هحبسج 

* *

2 3 3

1 2 1 2 2 8
(4,1) (3) (5) ( ) (1)

3 3 3 3 3 9
f f f     

 سبیش همبدیش ثِ طشیك هطبثِ لبثل هحبسجِ است.
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 جضییبت هحبسجبت جذٍل فَق دس صیش آهذُ است.

3sفشض کٌیذ    ٍ1 0x   ِضَد: هیثبضذ، همذاس احتوبل ثشدى ثبصی ثِ صَست صیش هحبسج 

* *

1 2 2

1 2 1 2 2 2 2
(3,0) (3) (3) ( ) ( )

3 3 3 3 3 3 3
f f f     

3sفشض کٌیذ    ٍ1 1x   ِضَد: هیثبضذ، همذاس احتوبل ثشدى ثبصی ثِ صَست صیش هحبسج 

* *

1 2 2

1 2 1 4 2 8 20
(3,1) (2) (4) ( ) ( )

3 3 3 9 3 9 27
f f f     

 ضَد. هیسبیش همبدیش ثِ طشق هطبثِ هحبسجِ 

* *

1 2 2

1 2 2 2
(3,2) (1) (5) (1)

3 3 3 3
f f f   

 

* *

1 2 2

1 2 2 2
(3,3) (0) (6) (1)

3 3 3 3
f f f     

 تَاى ثِ صَست صیش خلاصِ کشد: هیًتبیج سِ جذٍل اخیش سا 

 

20طجك سیبست فَق، ایي کبسضٌبس ثب  احتوبل 

27
 ثشد. هیضشط سا  
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